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1. Co to jest przestrze« probabilistyczna (de�nicja wspóªczesna), a w szczególno±ci:

a) Co to jest σ-ciaªo?

b) Co to jest prawdopodobie«stwo?

c) Jakie podstawowe wªasno±ci prawdopodobie«stwa wynikaj¡ z de�nicji.

2. Co to jest (ogólna) zmienna losowa, jej rozkªad oraz dystrybuanta, a w szczególno±ci:

a) Co to jest σ-ciaªo generowane przez rodzin¦ zbiorów i co to jest σ-ciaªo zbiorów borelow-
skich?

b) Co to jest zmienna losowa, poda¢ conajmniej trzy równowa»ne sformuªowania tego poj¦cia
(patrz twierdzenie o charakterycacji zm. losowych)?

c) Co to jest rozkªad zmiennej losowej i kiedy mówimy, »e zmienna losowa ma rozkªad ci¡gªy?

d) Co to jest dystrybuanta zmiennej losowej, poda¢ wªasno±ci charakteryzuj¡ce dystrybuant¦?

e) Co to jest dyskretna zmienna losowa i jak opisujemy jej rozkªad?

3. Co to jest warto±¢ oczekiwana, a w szczególno±ci:

a) Co to jest warto±¢ oczekiwana dyskretnej zmiennej losowej?

b) Jak mo»emy zde�niowa¢ warto±¢ oczekiwan¡ dla ogólnej zmiennej losowej za pomoc¡ jed-
nostajnej aproksymacji dyskretnymi zmiennymi losowymi? Jak mo»na zde�niowa¢ warto±¢
oczekiwan¡ za pomoc¡ caªki Lebesgue'a albo caªki Riemanna-Stieltjesa?

c) Jakimi wzorami wyra»a si¦ warto±¢ oczekiwana w przypadku zmiennej losowej o rozkªadzie
ci¡gªym?

d) Poda¢ podstawowe wªasno±ci warto±ci oczekiwanej.

4. Co to jest wariancja zmiennej losowej, a w szczególno±ci:

a) Kiedy istnieje i jakim wzorem si¦ de�niuje, a za pomoc¡ jakiego zazwyczaj si¦ oblicza
wariancj¦ ogólnej zmiennej losowej?

b) Niech X ma rozkªad ci¡gªy. Jakim wzorem wyra»a si¦ warto±¢ oczekiwana zmiennej ϕ(X)
(funkcji od zmiennej losowej X), a jakim wzorem wyra»a si¦ wariancja zmiennej X?


